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Twierdzenie 1. Je»eli trójk¡t ABC jest prostok¡tny, to ±rodek okr¦gu opisanego na 4ABC le»y w po-
ªowie przeciwprostok¡tnej.

Twierdzenie 2. Je»eli czworok¡t ABCD jest wypukªy i taki, »e
suma przeciwlegªych k¡tów wynosi 180◦, to na ABCD mo»na opi-
sa¢ okr¡g (zachodzi równie» twierdzenie odwrotne).
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Twierdzenie 3. Je»eli punkty A,D le»¡ po tej samej stronie pro-
stej BC i zachodzi

^BAC = ^BDC

to na ABCD mo»na opisa¢ okr¡g.
Najcz¦±ciej to twierdzenie stosuje si¦, gdy ^BAC = ^BDC =
90◦, wtedy ±rodek otrzymanego okr¦gu le»y w poªowie odcinka BC.
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Zadanie 1

Niech AD i BE b¦d¡ wysoko±ciami w trójk¡cie ostrok¡tnym ABC a M b¦dzie ±rodkiem boku AB.
Udowodnij, »e punkty A,B,D,E le»¡ na jednym okr¦gu (gdzie le»y jego ±rodek?). Oblicz, ile wynosi k¡t
^DMB, w zale»no±ci od ^A,^B,^C.

Zadanie 2

Dany jest trójk¡t ostrok¡tny ABC, przy czym ^ACB = 60◦. Punkty D i E s¡ rzutami prostok¡tnymi
odpowiednio punktów A i B na proste BC i AC. Punkt M jest ±rodkiem boku AB. Wyka», »e 4DEM
jest równoboczny.

Zadanie pochodzi ze zbiorku dra Pompe

Zadanie 3

To zadanie ma pokaza¢, »e wysoko±ci w trójk¡cie przecinaj¡ si¦ w jednym punkcie. Punkt przeci¦cia
wysoko±ci nazywamy ortocentrum trójk¡ta.

Niech trójk¡t ABC b¦dzie ostrok¡tny, niech AD i BE b¦d¡ jego wysoko±ciami i niech proste te
przecinaj¡ si¦ w H. Niech F oznacza rzut H na AB.

1. Uzasadnij, »e na czworok¡tach ABDE i CEHD mo»na opisa¢ okr¦gi.

2. Oblicz, »e ^CHE = ^CDE = ^CAB = 180◦−^EHF , st¡d punkty C,H,F le»¡ na jednej prostej.

3. Doko«cz rozwi¡zania zadania.

Zadanie 4

Niech H b¦dzie ortocentrum trójk¡ta ostrok¡tnego ABC. Uzasadnij, »e punkt symetryczny do H wzgl¦-
dem boku trójk¡ta ABC le»y na okr¦gu opisanym na 4ABC.

Zadanie 5

Wskaza¢ przykªad, »e warunek �ABCD jest wypukªy� w twierdzeniu 2 jest potrzebny oraz »e warunek
�A, D le»¡ po tej samej stronie prostej BC� w twierdzeniu 3 jest potrzebny (warunek jest potrzebny je»eli
bez tego warunku teza twierdzenia nie jest prawdziwa).


