
Dzie« pierwszy

1. Czy jest mo»liwy podziaª zbioru {1, 2, . . . , 33} na jedena±cie zbiorów 3-elementowych, tak, »e w

ka»dym zbiorze jeden z elementów jest równy sumie pozostaªych dwóch?

2. Niech 4ABC b¦dzie prostok¡tny z ∠ABC = 90◦ oraz |AB| > |BC|, niech Γ b¦dzie póªokr¦giem

o ±rednicy AB, który le»y po tej samej stronie AB co punkt C. Niech P b¦dzie punktem na Γ,
takim, »e |BP | = |BC| i niech Q b¦dzie punktem na AB takim, »e |AP | = |AQ|. Udowodnij, »e

±rodek CQ le»y na Γ.

3. Znajd¹ wszystkie funkcje f : Z+ → Z+ speªniaj¡ce równanie

f(f(f(n))) + f(f(n)) + f(n) = 3n

dla wszystkich n ∈ Z+.


