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Uwaga do oséb, ktérych nie byto (czyli do wiekszosci): te zadania sg nieobowigzkowe i nie ma
sensu ich robi¢ jako zwyktej pracy domowej. Natomiast zadania z Dirichleta sg nadal
obowiagzkowa

pracg domowg, mimo iz byty one omdwione na kotku.

Pozdrawiam, Yogi
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newenvironment{proof}[1][Dowdd. [{noindenttextsc{#1}} {nolinebreak[4]hfillblacksquare$\par}
newenvironment{sol}[1][Rozwigzanie. ]{ noindenttextsc{#1}} {hfillpar}
newenvironment{problem}{noindenttextsc{Zadanie}\} {hfillpar} defdeg{*{circ}}
defsource#1{\Zrédto: #1}  %subimport{../}{style} include{style} begin{document}
setlength{topmargin}{-0.5in} section{Symetria} subsection{*Niezmienniczo$é} emph{Sekcja
jest oznaczona * ze wzgledu na to, ze nie byto na kétku potrzebnych definicji, ale np. zadania
1,2 nie sg az tak trudne, zeby zastuzyé na *.} emph{Ponizsze zadania sg mato kotkowe, wiec
moga tatwo zastuzy¢ na zarzut niezyciowos$ci. Wrecz przeciwnie~-- cze$c¢ jest catkiem waznymi
wynikamil}  begin{enumerate}  item begin{problem} Niech liczby $a,b,c$ beda
dodatnie i~zatézmy, ze mamy nierownos$c [f(a, b, c) geq g(a,b,c)hbox{ dla wszystkich }
a,b,c>0] gdzie $f,g$ sg pewnymi funkcjami. Uzasadnié, ze jesli $f$ jest
symetryczna, to istnieje taka funkcja symetryczna $h$, ze [f(a,b,c) geq h(a,b,c)
hbox{ dla wszystkich }a,b,c>0] oraz $h(a,a,a) = g(a,a,a)$ dla dowolnego $ain
mathbb{R}_+$. emph{Funkcja jest symetryczna, jezeli zamiana kolejnosci
argumentow nie wptywa na jej warto$¢.}  end{problem} item begin{problem}

Punkty $X_1,dots,X_n$ sg takie, ze symetria wzgledem dowolnego z~odcinkéw
$X_iX_j$ nie zmienia zbioru ${X_1,dots,X_n}$. Uzasadnij, ze wszystkie punkty lezg na
jednym okregu. end{problem} item begin{problem} emph{Wymaga
znajomosci pojecia granicydots} Uzasadni¢, ze jesli ciag $(x_n)$ zdefiniowany
w~sposdb [x_0 =0.5,quad x_{n+1} = x_n - frac{x_n"3}3}] ma granice, to jest
nig $0$. end{problem} item begin{problem} Rozwazmy wielomiany
zmiennych $x,y$ o~wspotczynnikach rzeczywistych. Wielomian nazywamy
symetrycznym, jezeli funkcja przez niego zdefiniowana jest symetryczna. Uzasadnij, ze
wszystkie wielomiany symetryczne sg sumami wielomianow postaci
[hbox{wspdbtczynnik}cdot(xy) i(x+y)"] gdzie $i,j$ -- catkowite nieujemne.
emph{Wskazdéwka: zastosuj indukcje po stopniu.} emph{Analogiczny fakt
(z~$x+y+z$, $xy + yz + zx$, $xyz$) zachodzi rowniez dla 3 zmiennych i~chyba nawet
jest w~naszym zasiegu, ale jest bardziej mozolny.} end{problem} end{enumerate}
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