ALG 1, seria 13 Jesien 2018

1. Znajdz rozktad na elementy nierozkladalne w pierscieniu Z[z] nastepuja-
cych wielomianow:

(a) 6323 + 2122 + 84 (¢) 70z* + 31523 + 105
(b) 902® + 135z + 315 (d) 5da* — 10823 + 27

2. Korzystajac z kryterium Eisensteina sprawdz nierozktadalnosé nastepuja-
cych wielomianéw; czasami trzeba zastosowa¢ podstawienie z — x + a.

(a) x° + 302t + 272+ 102 w Q[z]  (e) 2P '4+aP 2+ +2+1w Q[z],
(b) 7zt + 212 + 182 + 21 w Z[a] gdzie p liczba pierwsza

4
(c) z*+ 22+ 3 w Q[x] () 22+ 12+ 22 w kla,y, 2], gdzie
(d) a*+22° + 3 w Q[z] chark # 2

3. Dla odpowiedniego p znajdz wielomian f € Z,[z] taki, ze iloraz Z,[z]/(f)
jest cialem mocy

(a) 25 (b) 27 (c) 32

4. Dla kazdej liczby pierwszej p rozpatrzmy Zg,) = {a/b € Q : p Jb} C Q.
Dla dowolnej liczby catkowitej n > 1 wezmy
R,={a/be Q:NWD(,n)=1} CQ

gdzie utamek a/b jest w postaci nieskracalne;.

a) Pokaz, ze oba te podzbiory tworza podpierScienie ().
Pokaz. 7e ob dsbi 5 podpierscienie Q
(b) Ile idealow maksymalnych ma piersciefi Z?
(c) Ile ideatow pierwszych ma pierscieni Z,)?
(d) Pokaz, ze (,Zy) = Z, gdzie przecigcie jest wzigte po wszystkich
liczbach pierwszych.

(e) Pokaz, ze

R =()Zg

pln

(f) Ile idealow maksymalnych ma pierscien R,,?



