
Zadania

27 pa¹dziernika 2015

Zadania wisz¡ce

(czyli takie, które byªy podane na dotychczasowych ¢wiczeniach, ale jeszcze
nie zostaªy rozwi¡zane)

Zadanie 1. S ⊂ Z jest podzbiorem o dopeªnieniu sko«czonym. Poka», »e ist-
niej¡ dwa niesko«czone zbioryX, Y ⊂ Z, takie »eX+Y = {x+ y|x ∈ X, y ∈ Y } =
S oraz ka»dy element s ∈ S przedstawia si¦ na dokªadnie jeden sposób w po-
staci x+ y, gdzie x ∈ X oraz y ∈ Y .

Zadanie 2. Policz
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Zadanie 3. Poka», »e granice nast¦puj¡cych szeregów istniej¡ oraz, »e a
b
= 2
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minus jedna odwrotno±¢ parzystej)

Zadanie 4. Wykaza¢, »e istniej¡ homogra�e z 7→ az+b
cz+d

, które przenosz¡ usta-
lone trzy punkty na dowolne inne trzy punkty, np. 0, 1, i. Pokaza¢, »e od-
wzorowanie odwrotne do homogra�i jest homogra�¡.

(Te»: zªo»enie homogra�i jest homogra�¡.)



Zadania bie»¡ce

Zadanie 5. Poka», »e dla x ∈ R:

sinx = x− 1
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cosx = 1− 1
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Znajd¹ podobny wzór na log(1+x) dla |x| < 1, tzn, ci¡g liczb rzeczywistych
an taki, »e

log(1 + x) = a0 + a1x+ a2x
2 + · · ·

Zadanie 6. Dla jakich warto±ci liczby rzeczywistej α > 0 szereg postaci

∞∑
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jest zbie»ny?

Zadanie 7. Poka», »e
∞∑
n=1
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(n!)2

jest liczb¡ niewymiern¡.

Zadania do domu pisemnie na 3.XI

Zadanie 8. Oblicz

∞∑
n=1

n2

(n+ 1)(n+ 2)(n+ 3)(n+ 4)
.

Zadanie 9. Niech p ∈ N oraz a1, a2, . . . , ap b¦d¡ dowolnie ustalonymi licz-
bami rzeczywistymi dodatnimi. Obliczy¢
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.
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