
Zadania domowe z GAL I � seria 9 (termin: 18 I)

1-3. Patrz zadania nr 1-3 na li±cie wykªadowcy (kliknij link):

http://www.mimuw.edu.pl/~stroa/Gal1_12/Gal_Zadania_Seria_9.pdf

4. Niech V = V1 ⊕ V2 b¦dzie sko«czenie wymiarow¡ przestrzeni¡ liniow¡
nad R i niech F b¦dzie rzutem na V1 wzdªu» V2. Udowodnij, »e F ∗ równie»
jest rzutem (na pewn¡ podprzestrze« V ∗, wzdªu» pewnej podprzestrzeni V ∗).

5. W przestrzeni liniowej V rozwa»amy (by¢ mo»e niesko«czon¡) baz¦

A : α1, α2, . . . ∈ V,

za± w przestrzeni sprz¦»onej V ∗ � dualny do niej ukªad funkcjonaªów

A∗ : α∗
1, α

∗
2, . . . ∈ V ∗

zde�niowanych tradycyjnie wzorami

α∗
i (αj) =

{
1 dla i = j,

0 dla i 6= j.

Jak nam dobrze wiadomo z wykªadu, je±li dimV < ∞, to A∗ jest baz¡ V ∗.
Udowodnij, »e je±li dimV = ∞, to ukªad A∗ jest niezale»ny, ale nie roz-
pina V ∗.
(Wskazówka: Dowolny funkcjonaª w linA∗ mo»e �lubi¢ si¦� jedynie ze sko«-
czenie wieloma wektorami z A.)
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