
Zadania domowe z GAL I � seria 4 (termin: 15 XI)

Wybierz trzy spo±ród poni»szych zada«.

1. Niech

V = lin
(
(1, 2, 3, 1), (1,−4, 1, 5), (1,−1, 2, a)

)
,

W = lin
(
(0, 3, 1,−2), (1, 5, 4, b)

)
,

a) Dla jakich a, b ∈ R zachodzi V ⊆ W?

b) Dla dowolnego a ∈ R podaj przykªad wektora spoza V .

2. Niech

α1 = (1, 1, 2), α2 = (3, 4, 5), α3 = (2, 3, t).

a) Dla jakich t ∈ R zachodzi lin(α1, α2, α3) = R3?

b) Dla jakich t ∈ R ukªad α1, α2, α3 jest baz¡ R3?

c) Dla ka»dego t speªniaj¡cego warunek z punktu b) znajd¹ wspóªrz¦dne

wektora β = (1, 3, 4) w bazie α1, α2, α3.

3. NiechA = (α1, α2, . . . , αk) b¦dzie niezale»ny ukªadem wektorów. NiechB =
(β1, β2, . . . , βl) równie» b¦dzie niezale»nym ukªadem wektorów. Udowodnij,

»e ukªad

α1, α2, . . . , αk, β1, β2, . . . , βl

jest niezale»ny wtedy i tylko wtedy, gdy lin(A) ∩ lin(B) = {0}.

4. ( )Niech funkcje f1, . . . , fn tworz¡ ukªad niezale»ny w przestrzeni F (R,R).
Udowodnij, »e istniej¡ punkty x1, . . . , xn ∈ R takie, »e wektory(

f1(x1), f1(x2), . . . f1(xn)
)
,(

f2(x1), f2(x2), . . . , f2(xn)
)
,

...(
fn(x1), fn(x2), . . . , fn(xn)

)
tworz¡ ukªad niezale»ny w przestrzeni Rn.
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