
Zadania domowe z GAL I � seria 3 (termin: 4 XI)

Wybierz trzy spo±ród poni»szych zada«.

1. a) Znajd¹ wszystkie zespolone pierwiastki wielomianu

P (x) = x4 + 6x2 + 25.

b) Przedstaw P jako iloczyn wielomianów o wspóªczynnikach rzeczywistych
stopnia co najwy»ej 2.
(Wskazówka: zwró¢ uwag¦ na pary pierwiastków sprz¦»onych)

2. Które z poni»szych zbiorów s¡ podprzestrzeniami liniowymi podanych
przestrzeni (wszystko dzieje si¦ nad ciaªem R)?

{
(xn)

∣∣ ∀n<100 xn = x2
n+1

}
⊆ R100(a) {

(xn)
∣∣ ∀n<100 xn = n2xn+1

}
⊆ R100(b) {

f
∣∣ f(1) = f(2)− f(3)

}
⊆ F (R, R)(c) {

f
∣∣ f(1) = |f(f(1))|

}
⊆ F (R, R)(d)

3. Dla jakich warto±ci t ∈ R zbiór rozwi¡za« poni»szego ukªadu równa« jest
podprzestrzeni¡ liniow¡ w R6 (nad ciaªem R)?{

2x1 − tx2(1− tx4)− 3x3 + x4 = x2x4 + tx4

x5 = t2x6

4. ( ) Niech V b¦dzie przestrzeni¡ liniow¡ nad ciaªem K. Niech W1, W2

b¦d¡ podprzestrzeniami V . Udowodnij, »e W1 ∪ W2 jest podprzestrzeni¡
przestrzeni V wtedy i tylko wtedy, gdy W1 ⊆ W2 lub W2 ⊆ W1.
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