Zadania domowe z GAL I — seria 10 (termin: 20 I)
Rozwiqz wybrane trzy sposrod ponizszych zadan.

1. Dla jakich wartosci a € R macierz

2 -4 -9
A=| -3 a 5
1 4 6

jest odwracalna? Dla kazdego takiego a oblicz metodq wyznacznikowg A™' oraz det(A~1°).

2. Niech U bedzie uktadem réwnan o macierzy

1
A 1
b

(macierz A jest ta sama, co w poprzednim zadaniu).
a) Zbadaj przez wyznaczniki, dla jakich a,b € R ma on jednoznaczne rozwiazanie.
b) Dla kazdych takich a,b oblicz to rozwiazanie przez wyznaczniki.

3. Niech

1 1 1 1 1 1

2 1 1 1 1

1 3 3 1 1 1

Au=|: ;

11 1 ... n—2 1 1

11 1 ... n—1 n—-11

1 1 1 ... 1 n n

(na przekatnej kolejne liczby naturalne, zaraz na lewo to samo, a poza tym same jedynki)
Udowodnij, ze A,, = 0 dla n parzystych oraz (n — 1)! dla n nieparzystych.

4. Niech A bedzie macierza o wspotczynnikach catkowitych.

a) Udowodnij, ze det A jest liczba caltkowita.

b) Udowodnij, ze jesli det A = +1, to A~! ma wspolczynniki catkowite.

c) Udowodnij, ze jesli A jest odwracalna i A~! ma wspolczynniki catkowite, to det A = +1.
(Wskazowka: moze Ci sie przydaé tw. Cauchy’ego)



