1. Zwiazki miedzy reprezentacjami nad R, C i H, gdzie H oznacza kwaterniony.
Mamy funktory:

o kompleksyfikacji ¢ : Repr(G) — Repe(G) zdefiniowany V. — V @r C z
trywialnym dzialaniem na C i tym samym na V;

q : Repe(G) — Repy(G) zdefiniowany V. — V ®c¢ H z trywialnym dziala-
niem na H i tym samym na V;

r: Repe(G) — Repr(G) zapominania o strukturze przestrzeni zespolonej
z tym samym dzialaniem na V;

o s : Repy(G) — Repe(G) zapominania o strukturze przestrzeni nad H z
tym samym dzialaniem na V.

t : Repe(G) — Repe(G) zachowujaca dziatanie grupy G na V, jedynie
mnozenie przez skalar z € C na przestrzeni tV jest mnozeniem przez zZ w
przestrzeni V.

Funktory te spelniaja nastepujace tatwe do sprawdzenia zaleznosci:
e rc=2isqg=2tm.rc(V)=VaVisgV)=VaV,
e cr=14+tisqg=1+t;
o tc=cits=s;
e rt=riqt=q;
o t2=1.

2. Udowodnié, ze jezeli G jest grupa zwarta, to V* = tV.

3. Udowodnié, ze dla dwdch reprezentacji V,W € Repgr(G) jezeli ¢V = cW,
to V 2 W i analogicznie jezeli V,W € Repy(G) i sV =2 sW, to V= W.

4. Pokazaé, ze jezeli V' € Rep(G) spelnia V 2 ¢V, to V jest rzeczywista lub
kwaternionowa, ale nie obie naraz.

5. Udowodnié, ze dla zwartej grupy G istnieja reprezentacje U,, € Repg(G),
V., € Repe(G) i W, € Repp(G), takie ze:

a) nieizomorficzne nieprzywiedlne reprezentacje nad R, to Uy, 7V, rsWp;
b) nieizomorficzne nieprzywiedlne reprezentacje nad C, to cUy,, V,,, tV,,, sWp;

c) nieizomorficzne nieprzywiedlne reprezentacje nad R, to gcU,y,, ¢Vi, W

(to jest twierdzenie 3.57 w ksiazce Adamsa)



