Grupy i Algebry Liego — zadania na 9go maja

Zadanie 1 Udowodni¢, ze nastepujace warunki sa rownowazne dla zwartej grupy Lie o skoriczonym
centrum:

(1) algebra Liego nie zawiera wlasciwego idealu

(2) reprezentacja dolaczona jest prosta

(3) diagram Dynkina jest spjny

Zadanie 2 Udowodni¢, ze jedli diagram Dynkina jest spdjny i zawiera potréjna krawedz, to test typu
Ga.

Zadanie 3 Niech W bedzie grupa Weyla dla Sp(n) (lub SO(2n+1) ). Wykazaé, ze W jest produktem
polprostym Z3 x X,,. Tu %, jest grupa permutacji. Bycie produktem pélprostym oznacza, ze mamy
ciag dokladny
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oraz rozszczepienie X, — W. Wskazaé zanurzenie W do GL,,(Z). Wskazaé generatory odpowiadajace
wierzchotkom diagramu Dynkina.

Zadanie 4 Niech W bedzie grupa Weyla dla SO(2n) . Wykazaé, ze W jest produktem polprostym
Zg_l X X,. Wskazaé zanurzenie W do GL,(Z). Wskazaé generatory odpowiadajace wierzchotkom
diagramu Dynkina.

Zadanie 5 Dany system pierwiastkow R = R LI R_. Niech
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Udowodnié¢, ze dla kazdego oo € R
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Ponadto p nalezy do dodatniej komnaty Weyla.
e Dla SU(n) wyrazi¢ p za pomoca charakteréw bazowych L; € t*.



