Zadania na trzecia kartkowke

1. Losujemy 1000 liczb z odcinka [0,9], przy czym kazda z nich za-
okraglamy do najblizszej liczby catkowitej. Jakie jest przyblizone prawdo-
podobienstwo tego, ze wérdéd otrzymanych liczb co najmniej 550 to liczby
nieparzyste?

2. Po liczbach catkowitych porusza sie pionek. W kazdym ruchu rzucamy
kostka; jesli wypadnie dwdjka, to przesuwamy pionek o 1 w lewo, a jesli piatka
-0 1w prawo. Jesli wypadnie inna liczba oczek, pionek nie zmienia polozenia.
Wyznaczy¢ przedzial (mozliwie krotki), w ktérym z prawdopodobienstwem
> 0,95 bedzie znajdowat sie pionek po 1200 ruchach.

3. Zmienne losowe X7, Xo, ..., Y], Y5, ... sa niezalezne, przy czym dla
kazdego n > 1, zmienna X,, ma rozklad wykladniczy z parametrem 2, Y5, 4
ma rozklad jednostajny na odcinku [—1,1], a Y3, ma rozklad normalny o
Sredniej 0 i wariancji 1. Czy ciag
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jest zbiezny wedlug rozkltadu? Jesli tak, wyznaczy¢ rozklad graniczny.

n=1, 2, ...,

4. Zmienne losowe Xi, X5, ... sa niezalezne i maja rozktad normalny o
sredniej 0 1 wariancji 1/2. Wyznaczy¢
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5. Dla n > 1, zmienna losowa X,, ma rozklad I'(1,/n), tzn. z gestoscia
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Czy ciag



jest zbiezny wedlug rozktadu? Jesli tak, wyznaczy¢ rozklad graniczny.

6. Zmienne losowe X, Y sa niezalezne i maja rozklady geometryczne z
parametrami 2/3, 1/2, odpowiednio. Wyznaczy¢ E(2% | min(X,Y)).

7. Wiadomo, ze p procent monet stanowia monety falszywe, z orlem po
obu stronach. Losujemy ze zwracaniem n monet i kazda z nich wykonujemy
rzut. Niech F' oznacza liczbe losowan, w wyniku ktérych wyciagnieto monete

falszywa, O - liczba wyrzuconych ortéw. Udowodnié¢, ze E(F|O) = 10%‘11)0.

8. Zmienna losowa X ma rozklad wykladniczy z parametrem 1, zas Y
jest zmienna losowa taka, ze jesli X = x, to Y ma rozktad wykladniczy z
parametrem x.

a) Wyznaczy¢ rozklad Y.

b) Obliczy¢ P(X > r|Y).

9. Zmienna losowa (X, Y) ma rozklad z gestoscia
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Wyznaczy¢ E(X|Y') oraz E(X|[Y]).



