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Cwiczenia nr 2
Kognitywistyka: Wstep do matematyki
Elementy logiki i teorii zbioréw, 15.10.2018

Sprawdz, ktore z ponizszych zdan sa tautologiami:
(@) (PAQV(-p) = ¢

(b) (PA Q) V(e = p),

(€ (pvag)Ar) <= (

d) (p = (¢ = 1))
(e) ( )

Zdefiniuj alternatywe, impolikacje i réwnowaznos¢ tylko za pomoca koniunkcji i negacji.

(pAT)VI(gAT)),
= ((p = ¢ = 1),
p= (¢ =r1) = (¢ = (p = 1))

Na wyspie mieszkaja tylko rycerze i totrzy. Rycerze zawsze méwia prawde, a totrzy zawsze ktamia. Przy-
bysz napotkal trzech mieszkancéw wyspy i dwdch z nich zapytal, ilu rycerzy mu towarzyszy. Pierwszy
odpowiedzial, ze ani jeden, a drugi, ze tylko jeden. Ktéry z napotkanych mieszkancow jest rycerzem, a
ktory totrem?

O zbiorach A, B, X wiadomo, ze A C X i B C X. Ktére z ponizszych zdan jest prawdziwe. Odpowiedz
prosze dokladnie uzasadnic.

(a) (AUB)\B = 4,
(b) AUBUA=BUAUB,

(c) Jesli AC B, to AUB = B,

(d) (A UAU...UA,)Y =ANnASn...NA,, gdzie dla przez Z’ rozumiemy dopelnienie zbioru Z w X,
tj. X\ Z.

Réznicg symetryczna zbioréw A i B nazywamy zbior zlozony z elementéw, ktére nalezg do doktadnie
jednego ze zbioréw A, B. Réznice symetryczng zbioréw A i B oznaczaé bedziemy przez A+ B. Udowodnié,
ze

(a) A+ B=(AUB)\ (AN B).

(by A+ (B+C)=(A+B)+C,

Niech A, B, C beda zbiorami skoficzonymi. Uzasadnié, ze

#(AUBUC) = #A+#B+#C — (#ANB+#BNC+#CNA) +#(ANBNC).

Znalez¢ wzor na liczbe elementéw zbioru A + B = C.
Czy

(a) (AUB)xC = (AxC)U (B x C),
(b) Ax (BNC)=(AxB)N(AxC),
(¢) (Ax B) = (Cx D) =(A~C)x (B = D).

Wypisaé¢ wszystkie dwu- i trzy-elementowe podzbiory zbioru {1,3,5,7,9}. Ktérych podzbiordw jest wiecej?



