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Zadania nalezy rozwiazaé¢ pisemnie i oddaé¢ na ¢wiczeniach w czwartek 11 T 2024 (lub wystaé
mailem przed rozpoczeciem ¢éwiczen).

Zadanie 1. Zalézmy, ze zmienne X1, Xo, ... sa niezalezne, symetryczne oraz Var X; = 2. Okreslamy

n
My =1 oraz M, = [] (1 + %) dla n > 1. Wykazaé, ze M, jest martyngatem wzgledem filtracji
k=1

Fn =0(X1,...,X,). Rozstrzygnaé, czy M, jest zbiezny w L? oraz prawie na pewno.

Zadanie 2. Zatézmy, ze M, jest martyngalem takim, ze My = 0 oraz EM? < oo dla kazdego
n > 1. Wykazaé¢ dla A > 0 nier6wnos¢

P(max M >\

1<k<n

>< EM?
S EM2 422

Wskazowka: rozpatrzyé podmartyngal postaci (M, + ¢)? dla odpowiednio dobranego c.

Zadanie 3. Poda¢ przyktad martyngatu M, takiego, ze M,, — —oo prawie na pewno.



