Rachunek prawdopodobienstwa I
semestr letni 2018/2019

zadania domowe, seria 5.

Michat Kotowski

Zadania nalezy rozwiaza¢ i by¢ gotowym do ich zreferowania na é¢wiczeniach w srode 8 maja.
Zadanie 1. Zmienna losowa X ma rozklad Poissona z parametrem A. Dla ¢t > 0 obliczyé EtX.

Zadanie 2. Rozpatrzmy losows permutacje N elementow. Niech X} oznacza liczbe cykli dtugosci
k w permutacji, a X laczna liczbe cykli. Znalezé wartosé oczekiwana Xj oraz X.

Zadanie 3. Urna zawiera N kul w tym b kul bialych. Losujemy bez zwracania n kul (n < N) i
definiujemy zmienng losowa X jako liczbe wylosowanych kul biatych. Znalezé warto$é oczekiwang
i wariancje X.

Zadanie 4. Kij o dlugosci 1 ztamano w losowo wybranym punkcie. Oblicz warto$¢ oczekiwang
stosunku

(a) dlugosci kawalka lewego do prawego,
(b) dlugosci dtuzszego kawatka do krétszego.

Zadanie 5. Turniejem rozmiaru n nazwiemy graf skierowany powstaly z grafu pelnego na n wierz-
chotkach przez wybér orientacji dla kazdej z (g) krawedzi. Sciezkq Hamiltona w grafie skierowanym
G nazwiemy dowolng skierowang Sciezke, ktora przechodzi przez kazdy wierzchotek grafu doktadnie
raz. Wykazaé, ze dla kazdego n > 2 istnieje turniej rozmiaru n, ktéry zawiera co najmniej 2,7}—,'1
Sciezek Hamiltona. Wskazowka: jaka jest Srednia liczba $ciezek Hamiltona w losowo wybranym
turnieju?



