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Zadania nalezy rozwigzac i by¢ gotowym do ich zreferowania na ¢wiczeniach w srode 3 kwiet-
nia.

Zadanie 1. Udowodnié, ze nie da sie sfalszowaé dwdch kostek (nawet dopuszczajac, ze kazda jest
sfalszowana inaczej) tak, aby przy rzucie nimi dowolna suma oczek od 2 do 12 wypadala z réwnym
prawdopodobienstwem.

Zadanie 2. Podaé przyktad dystrybuanty, ktorej zbiér punktéow nieciagtosci jest gesty w R.

Zadanie 3. Niech F': R — [0, 1] bedzie funkcja niemalejaca, prawostronnie ciagla, taka ze lim;_, o, F(t) =
0, lim; o F(t) = 1. Zdefiniujmy funkcje F~': (0,1) — R wzorem F~l(x) = inf{t: F(t) > z}.
Wykaz, ze funkcja F~! traktowana jako zmienna losowa na przestrzeni ((0,1),B((0,1)),)), ma
dystrybuante F'.

Zadanie 4. Rozpatrzmy nieskoniczony ciag rzutéw moneta, na ktorej orzet wypada z prawdopo-
dobienstwem p € (0, 1). Oblicz prawdopodobienstwo, ze seria ortéw dlugosci r wystapi przed seria
reszek dlugosci s, gdzie r, s > 1.

Zadanie 5. Rozpatrzmy n + 1 punktéw o numerach 0, 1,...,n umieszczonych kolejno na okregu.
Zaczynamy z punktu 0 i w kazdym kroku z prawdopodobienstwem 1/2 przesuwamy si¢ w lewo, a
z prawdopodobienstwem 1/2 w prawo.

(a) Udowodnié, ze z prawdopodobienstwem 1 kazdy z punktéw zostanie kiedy$ odwiedzony.

(b) Niech Ay oznacza zdarzenie, ze punkt o numerze k zostal odwiedzony jako ostatni (tzn. wszyst-
kie inne punkty zostaly odwiedzone wezesniej przynajmniej raz). Udowodnié, ze P(4;) = L dla
k=1,...,n. Wskazowka: zadanie o ruletce z ¢wiczen.



