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Zadanie 1. Niech (92, F) bedzie przestrzenia mierzalna, za$ p,v: F — R miarami probabi-
listycznymi. Wykaz, ze rodzina G = {A € F: u(A) = v(A)} jest A\-uktadem.

Zadanie 2. Udowodnié, ze w nieskoficzonym ciggu rzutéw moneta (symetryczna lub nie)
dowolny ustalony podciag kolejnych wynikéw (np. ORROORRR) wystapi z prawdopodo-
bienstwem 1 nieskonczenie wiele razy.

Zadanie 3. Rzucamy nieskonczenie wiele razy niesymetryczna moneta. Niech A, oznacza
zdarzenie, ze w pierwszych n rzutach byto tyle samo ortéw, co reszek. Wykazac, ze z praw-
dopodobienstwem 1 zajdzie tylko skonczenie wiele zdarzen A,,.

Zadanie 4. Niech A, bedg zdarzeniami niezaleznymi, P(A,) = p, € (0,1). Wykazaé, ze
nastepujace warunki sg rownowazne:

(a) z prawdopodobienstwem 1 zajdzie co najmniej jedno ze zdarzen A,,
(b) z prawdopodobienistwem 1 zajdzie nieskonczenie wiele ze zdarzen A,.

Zadanie 5. Dostojewski gra w ruletke, w kazdej rozgrywce z prawdopodobienstwem p €
(0,1) wygrywa 1 rubla, a z prawdopodobienistwem 1 przegrywa 1 rubla. Uznajemy, ze prze-
gral, jesli w ktéryms$ momencie skonczag mu sie pienigdze, natomiast wygrywa, jesli bedzie
miat b rubli. Obliczy¢ jego szanse wygranej, jesli poczatkowo ma a < b rubli.



