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Zadanie 1. Rzucamy dwa razy kostka. Rozpatrzmy zdarzenia A ={za pierwszym razem
wypadto 3 lub 6}, B ={za drugim razem wypadlo 3 lub 6}, C' ={suma wyrzuconych oczek
jest parzysta}. Czy zdarzenia A, B, C' sg niezalezne? Czy sa niezalezne parami?

Zadanie 2. Poda¢ przyktad zdarzen A, B, C, ktére speliaja P(ANBNC) = P(A)P(B)P(C),
ale nie sg parami niezalezne.

Zadanie 3. Wybieramy losowa rodzine, w ktorej jest n dzieci. Niech A = {w rodzinie jest co
najwyzej jedna dziewczynka}, B ={w rodzinie sa zaréwno chlopcy, jak i dziewczynki}. Czy
zdarzenia A i B sg niezalezne?

Zadanie 4. Rzucamy n kostkami do gry. Dla k = 1,...,n niech Ay = { na k-tej kostce
wypadta széstka} oraz A, 1 ={suma wyrzuconych oczek jest podzielna przez 6}. Wykaz, ze
dowolne n sposroéd zdarzen Aj, ..., A,y jest niezaleznych, ale zdarzenia A;, ..., A, 1 nie sa
tacznie niezalezne.

Zadanie 5. Na n kartonikach jest zapisanych n réznych liczb rzeczywistych. Kartoniki wkta-
damy do pudetka, mieszamy, a nastepnie losujemy kolejno bez zwracania. Niech Ay ={k-ta
wylosowana liczba jest wieksza od wszystkich poprzednich}, k& = 2,... n. Udowodnié, ze
P(Ag) = 7 izdarzenia Ay, ..., A, sa niezalezne.

Zadanie 6. Prawdopodobienstwo tego, ze w ciggu jednego dnia na autostradzie bedzie k wy-
padkéw jest réwne \fe * k! X > 0, k = 0,1,2,.... Prawdopodobiefistwo tego, ze w danym
wypadku bedzie uczestniczyt samochdd czerwony wynosi 1/3. Oblicz prawdopodobienstwo,
ze w ciggu jednego dnia na autostradzie bedzie | wypadkéw z udziatem samochodéw czer-
wonych.

Zadanie 7. Wyznacz najbardziej prawdopodobng liczbe sukcesow w schemacie Bernoulliego.

Zadanie 8. Dwaj gracze rzucaja niezaleznie n razy moneta. Jakie jest prawdopodobienstwo,
ze otzymaja te samg liczbe ortéw?

Zadanie 9. Rzucamy n razy symetryczng moneta. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze wy-
rzucimy wiecej ortow niz reszek?



Zadanie 10. Zalézmy, ze dane sg liczby naturalne m,n > 1 oraz rzeczywiste p, ¢ > 0 takie,
ze p+ q = 1. Wykazaé, ze
1=p)"+ (1 =¢")">1.

Zadanie 11. Bolek i Lolek graja w bierki do momentu, gdy jeden z nich wygra dwie partie
pod rzad. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze wygra Lolek, jesli prawdopodobienstwo wygra-
nia przez niego pojedynczej partii wynosi p? Zaktadamy, ze wyniki poszczegdlnych partii sa
niezalezne.

Zadanie 12. Rzucamy 2n razy symetryczng monete. Niech O,,, oznacza liczbe wyrzuconych
ortéw, a Roy, liczbe wyrzuconych reszek. Dla ustalonego k£ > 0 obliczy¢
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Zadanie 13. Niech X, oznacza najdtuzsza seri¢ ortéw przy n rzutach symetryczng moneta.
Udowodni¢, ze:

(a) P(X, <alogyn) — 0przy n — oo dlaa <1,

(b) P(X,, <alogyn) — 0 przy n — oo dla a > 1.



