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Zadanie 1. Wykazać, że jeśli zmienna X ma skończoną wariancję, to |EX − MedX| ¬√
VarX.

Zadanie 2. Załóżmy, żę X jest zmienną losową o skończonej wariancji oraz EX  0. Wy-
kazać, że dla dowolnego λ ∈ [0, 1] zachodzi nierówność
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w szczególności
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Zadanie 3. Wrzucamy m kul niezależnie i jednostajnie do n urn. Niech An oznacza zdarze-
nie, że żadna z urn nie pozostaje pusta. Wykazać, że jeśli m > (1 + ε)n log n dla pewnego
ε > 0, to lim

n→∞
P(An) = 1.

Zadanie 4. Wykazać, że jeśli ε1, . . . , εn to niezależne zmienne Rademachera, zaś
a1, . . . , an ∈ R, to zachodzi nierówność
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Zadanie 5. Wykazać, że jeśli ε1, . . . , εn to niezależne zmienne Rademachera, zaś
a1, . . . , an ∈ R, to dla dowolnego p > 0 istnieje stała Cp > 0 (zależna tylko od p) taka, że
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