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Zadania nalezy rozwiaza¢ i by¢ gotowym do zreferowania rozwigzan na ¢wiczeniach we wtorek
19 listopada.

Zadanie 1. Rozpatrzmy otwarty dysk jednostkowy D = {z € C: |z| < 1}. Wykazaé, ze dla z € D
funkcja f(z) = %Log %J_rg jest poprawnie okreslona galezia funkcji arctg, tj. jest ciagla i spelnia
réwnanie tg f(z) = z.

Zadanie 2. Obliczy¢ catki po drogach:

(a) [e*dz, gdzie v to lamana laczaca punkty 0, 1 oraz 1+
v

(b) ’{Sin(2z + 1) dz, gdzie y(t) = ¥, t € [-7/2,7/2]

(c) [2"z™dz, gdzie v jest okregiem jednostkowym, a n,m € Z
v

Zadanie 3. Niech f(z) = Loglt2. Znalezé obraz dysku jednostkowego D = {z € C : |z| < 1} przy
przeksztatceniu f.

Zadanie 4. Znalez¢ funkcje f, ktora przeksztatca réznowartosciowo i konforemnie:
(a) gérna poléwke dysku jednostkowego Dy = {z € C: |z] < 1,3z > 0} na gdérna pdlplaszczyzne
(b) zbidr {z € C:0 < Argz < §,0 < |2 < 1} na dysk jednostkowy D = {z € C: |2] < 1}

Wskazowka: rozwiazaé¢ najpierw podpunkt (a); w obu przypadkach przedstawié¢ f jako zlozenie
kilku przeksztalcen, z ktérych jedno jest odpowiednia homografia

Zadanie 5. Wykazaé, ze rownanie tg z = z ma wylacznie pierwiastki rzeczywiste.



