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Zadanie 1. Obliczyć całki po drogach:

(a)
∫
γ
z̄ dz, gdzie γ(t) = eit, t ∈ [0, 2π]

(b)
∫
γ

1
z̄
dz, gdzie γ(t) = eit, t ∈ [0, π/2]

(c)
∫
γ
<z dz, gdzie γ(t) = t(1 + i), t ∈ [0, 1]

Zadanie 2. Obliczyć poniższe całki dla konturu γ będącego łamaną łączącą punkty 0, 1 oraz
1 + i:

(a)
∫
γ
ez dz

(b)
∫
γ
ez̄ dz

Zadanie 3. Załóżmy, że f : U → C jest funkcją ciągłą, która posiada w U funkcję pierwotną
F . Udowodnić, że dla dowolnego odcinka [a, b] ⊆ U istnieje taki punkt ζ ∈ convf([a, b]), że
zachodzi F (b)− F (a) = (b− a)ζ.

Zadanie 4. Załóżmy, że F : U → C jest funkcją holomorficzną określoną na obszarze
wypukłym U i dla każdego z ∈ U zachodzi <F ′(z) > 0. Wykazać, że F jest funkcją różno-
wartościową.

Zadanie 5. Wykazać, że funkcja F (z) = zn + nz + a, gdzie n  1, a ∈ C, jest różnowarto-
ściowa w kole jednostkowym.
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