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Zadanie 1. Wykazaé, ze dowolna homografie h(z) = Zjis, ad — bc # 0 mozna przedstawié

jako zlozenie przesuniecia (z — z + @), inwersji (z — 1) i podobiefstwa (z — Az + B).

Zadanie 2. Wykazaé, ze obrazem okregu lub prostej przy homografii jest okrag lub prosta.
Udowodni¢, ze jesli T jest okregiem lub prostg i S jest okregiem lub prostg, to istnieje
homografia przeprowadzajaca T na S.

Zadanie 3. Wykaza¢, ze kazda homografia rézna od identycznosci ma co najmniej jeden i
co najwyzej dwa punkty state w C. Wykazaé, ze jezeli jedynym punktem statym h jest oo,
to h(z) = z + b dla pewnego b € C, b # 0, natomiast jeli punktami statymi h sa 0 i oo, to
h(z) = az dla pewnego a € C, a # 0, 1.

Zadanie 4. Przeksztalcenia f,g : C — C nazwiemy homograficznie sprzeionymi, jezeli
f =hogoh™! dla pewnej homografii h. Wykazac¢, ze dowolna homografia jest w ten sposéb
sprzezona z przesunieciem badz ze ztozeniem obrotu wokoét 0 i jednoktadnosci o srodku w
0. Wywnioskowaé, ze jezeli homografia f nie jest sprzezona z obrotem, to istnieja punkty
p,q € C takie, ze nh_{EO f"(z) = p, nh_}r& f~"(2) = q dla dowolnego z € C. Co wiecej, f jest
sprzezona z przesunieciem wtedy i tylko wtedy, gdy p = ¢. Co mozna powiedzie¢ o ciagach
f™(2), f™(2), gdy f jest sprzezona z obrotem?



