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Zadania nalezy rozwigzac i by¢ gotowym do zreferowania rozwigzan na ¢wiczeniach w piatek
20 XII 2019.

Zadanie 1. Wykazaé, ze réwnanie z° — 2z + y> = 0 w otoczeniu punktu xg,yo, z0 = (1,0,1)
wyznacza z jako funkcje z = z(z,y) klasy C*°. Wyznaczy¢ wielomian Taylora rzedu 2 tej funkcji

w otoczeniu punktu (1,0).

Zadanie 2. Zalézmy, ze F : R" — R” jest klasy C! oraz istnieje taka stata C' > 0, ze
(dF (x)v,0) > Clv]?

dla dowolnych z,v € R"™. Udowodnié, ze F jest dyfeomorfizmem oraz F(R™) = R".

Zadanie 3. Niech B, = {z € R" : |zf|, < 1}, gdzie p > 1, bedzie otwarta kula jednostkowa w
normie /F na R". Skonstruowa¢ dyfeomorfizm pomiedzy B, a R".

Zadanie 4. Niech A = {z € R?: ||z|, =1} i B = {z € R? : ||z|, = 1}. Rozstrzygnad, czy istnieje
dyfeomorfizm f : R? — R? klasy C' taki, ze f(A) = B.

Zadanie 5. Niech U C M,,»,(R) oznacza zbiér wszystkich nieosobliwych macierzy kwadratowych
nxn. Okreslamy odwzorowanie ® : U — U wzorem ®(A4) = A~1. Pokazaé, ze ® jest odwzorowaniem
klasy C'*°.



