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Zadania należy rozwiązać i być gotowym do zreferowania rozwiązań na ćwiczeniach we wtorek
26 XI 2019.

Zadanie 1. Wyznaczyć kresy funkcji

f(x, y) = sin(x) sin(y) sin(x+ y)

dla x, y ∈ [0, π].

Zadanie 2. Znaleźć kres górny funkcji

f(x, y) = x(y − x− 1)e−y

na zbiorze A = {(x, y) ∈ R2 : 0 ¬ x ¬ y} i rozstrzygnąć, czy jest on osiągany.

Zadanie 3. Załóżmy, że f : R2 → R jest funkcją różniczkowalną, która spełnia następującą wła-
sność: dla dowolnych ustalonych a, b ∈ R zachodzi

lim
x→±∞

f(x, a) = 0, lim
y→±∞

f(b, y) = 0.

Rozstrzygnąć, czy f musi być ograniczona.

Zadanie 4. Wyznaczyć ekstrema globalne funkcji:

(a) f(x1, . . . , xn) = x41 + . . .+ x
4
n − 4(x1 + . . .+ xn), gdzie (x1, . . . , xn) ∈ Rn,

(b) f(x1, . . . , xn) = 1
x1
+ . . .+ 1

xn
+ 1
1−(x1+...+xn) , gdzie x1 > 0, . . . , xn > 0, x1 + . . .+ xn < 1.

Zadanie 5. Załóżmy, że f ∈ C2(R2) spełnia

lim
(x,y)→(0,0)

f(x, y)− tgx sin y
x2 + y2

= 0.

Obliczyć ∂
2f
∂x∂y (0, 0).
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