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Zadanie 1. Udowodnié, ze jesli zbior QN (0, 1) pokryjemy skoriczona liczba przedziatéw, to
suma dtugosci tych przedzialéw jest nie mniejsza niz 1.

Zadanie 2. Powiemy, ze zbior A C R jest silnie miary zero, jezeli dla dowolnego ciagu
en, > 0 istnieja rodzina odcinkéw I, takich, ze A\(1,) < €, oraz A C U,>11,. Wykazaé, ze
dowolny zbidér przeliczalny jest silnie miary zero. Udowodnié, ze zbiér Cantora nie jest silnie
miary zero. Wskazéwka: pokazaé, ze jesli A C [0, 1] jest silnie miary zero, a f : [0,1] — [0, 1]
jest ciagta, to f(A) réwniez jest silnie miary zero.

Zadanie 3. Zalézmy, ze f : R — R jest funkcjg klasy C*'. Udowodnié, ze jezeli zbiér A C R
jest miary zero, to f(A) rowniez jest miary zero.

Zadanie 4. Udowodni¢ nastepujaca charakteryzacje zbioréw miary zero: zbiér A jest miary
zero wtedy i tylko wtedy, gdy dla dowolnego £ > 0 istnieje ciag funkeji schodkowych {h, }n>1
takich, ze

0<hy<hy

N

oraz [ h, < ¢ i dla kazdego v € A mamy sup,,>; hn(z) > 1.

Zadanie 5. Sprawdzi¢, ze funkcje schodkowe spetniaja aksjomat ciggtosci: jesli h,, jest nie-
rosngcym ciggiem funkcji schodkowych takich, ze h, \, 0, to [ h, — 0. Nastepnie pokazac,
ze dla h, > 0 teza jest prawdziwa, jesli zaktadamy tylko, ze h, \, 0 prawie wszedzie.



