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Zadanie 1. Niech a,, bedzie ciggiem Fibonacciego, zdefiniowanym dla n € N rekurencyjnie
jako
a; = a9 = 1,
(p+2 = Qpy1 1 Gy
Wykazaé, ze
a — ﬂn
a—p3"

—x—1 = 0, a nastepnie wyznaczy¢ granice lim {/a,,.
n—oo

a, =
gdzie a, 3 sg pierwiastkami réwnania a2

Zadanie 2. Dla liczb dodatnich zq, ..., z; wyznaczy¢ granice

lim C/x?%—xg—i—...—l-mz
’ .

n—oo

Zadanie 3. Zaltézmy, ze a, jest ciagiem ograniczonym spetniajacym dla kazdego n € N

& Wykazaé, ze ciag a,, jest zbiezny.

warunek a, 1 > ap — 55

Zadanie 4. Rozpatrzmy ciagi a,, b, zdefiniowane rekurencyjnie jako

a, + by,
Ap4+1 = Ta bn—H =\ anbna

przy czym zaktadamy 0 < b; < a;. Wykazaé, ze oba ciagi sa zbiezne do tej samej granicy.

Zadanie 5. Rozpatrzmy ciagi a,, b, zdefiniowane jako

1
n=14+—=-4... —Inn,
a +2+ +n_1 nn
1 1
b,=1+ -+ + — —Inn.
n—1 n

Wykazac, ze ciag a, jest rosnacy, a ciag b, malejacy, a nastepnie wykazac, ze oba sa zbiezne
do tej samej granicy.



Zadanie 6. Wyznaczy¢ granice nastepujacych ciagow

(a) an = (31

) n+4




