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Zadanie 1. Obliczyć dla |x| < 1 sumę szeregu
∞∑
n=1
nxn−1.

Zadanie 2. Załóżmy, że szereg
∞∑
n=0
an jest zbieżny i niech An = a0+ a1+ . . .+ an. Wykazać,

że dla |x| < 1 szereg
∞∑
n=0
Anx

n jest zbieżny i zachodzi równość

∞∑
n=0

anx
n = (1− x)

∞∑
n=0

Anx
n.

Zadanie 3. Zbadać zbieżność iloczynu Cauchy’ego szeregu
∞∑
n=1
(−1)n−1 1√

n
przez siebie.

Zadanie 4. Zbadać zbieżność iloczynu Cauchy’ego szeregu
∞∑
n=0
(−1)n x2n(n!)2 , x ∈ R, przez siebie.

Zadanie 5. Wykazać, że zbieżność szeregów
∞∑
n=0
an,

∞∑
n=0
bn implikuje zbieżność ich iloczynu

Cauchy’ego wtedy i tylko wtedy, gdy spełniony jest warunek

lim
n→∞

(
n∑
k=1

ak(bn + bn−1 + . . .+ bn−k+1)
)
= 0.
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