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Zadanie 1. Dla funkcji f: A — R i > 0 okreslamy

wr(0) =sup {[f(z) = fW)] : .y € A, |z —y[ <0}

Wykazaé, ze f jest jednostajnie ciggta wtedy i tylko wtedy, gdy 6lilgl+ w(d) = 0.

Zadanie 2. Wyznaczy¢ wy(0) dla f(z) = /z 1 A= [0,400). Jak zmieni si¢ odpowiedz, jesli
bedziemy rozpatrywaé A = [xg, +00) dla ustalonego xg > 07

Zadanie 3. Zalézmy, ze f : [1,+00) — R jest jednostajnie ciagta. Wykazaé, ze istnieje
M > 0 takie, ze If(mix)l < M dla kazdego x > 1.

Zadanie 4. Powiemy, ze f : A — R spetnia warunek Héldera z wyktadnikiem «, jezeli dla
pewnej statej C' > 0 i dla wszystkich z,y € A zachodzi

|f(x) = f(y)| < Clz —y|*

(a) Wykazaé, ze jesli f spetnia warunek Holdera z wykladnikiem «a, gdzie a € (0, 1), to f
jest jednostajnie ciggla.

(b) Sprawdzi¢, ze f(x) = x%, gdzie a € (0, 1), spelnia warunek Holdera z wyktadnikiem «
na [0, +00).

Zadanie 5. Wyznaczy¢ najwieksze a € (0,1), dla ktorego funkcja f : [0,4+00) — R dana
wzorem f(z) = siny/z spelia warunek Hoéldera z wyktadnikiem «. Wykazaé, ze f nie
spetnia warunku Lipschitza z zadna stala (w szczegblnosci jest to funkcja jednostajnie ciagla
i ograniczona, ktore nie jest lipschitzowska).



