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Zadanie 1. Niech f: [0, 1] — R bedzie funkcja ciagta spetiajaca

hmf(x+§)+f(x+§)

z—0 x

=1

Wykazaé, ze f(x¢) = 0 dla pewnego xq € [0, 1].
Zadanie 2. Niech f:[—1,1] — R bedzie funkcja ciagta. Dla x € (—1, 1] okreslamy

g(x) = lim f(2").

Wykazaé, ze g jest funkcja ciagta wtedy i tylko wtedy, gdy f(0) = f(1).

Zadanie 3. Zatozmy, ze f : R — R jest funkcjg ciggta w co najmniej jednym punkcie i
spelniajaca dla dowolnych x,y € R réwnanie f(x+y) = f(z)+ f(y). Wykazaé, ze f(z) = ax
dla pewnego a € R.

Zadanie 4. Zbada¢é jednostajna ciagto$¢ nastepujacych funkcji na przedziale (0, 1):

(f) f(x) =Inzx
Zadanie 5. Zbada¢é jednostajna ciggto$é nastepujacych funkcji na przedziale [0, 0o):

(a) f(x) =zsinx



(b) f(x) = sinz?
(¢) f(z) = sin(sinx)

Zadanie 6. Niech f : [0,00) — R bedzie funkcja ciagla taka, ze f(z) = % dla x > 0.
Wyznaczyé wartosé f(0), a nastepnie zbadaé jednostajna ciaglosé funkeji f na przedziale
[0,1) oraz [0, c0).



