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Zadanie 1. Niech f : R — R bedzie funkcja ciggta, ktora jest jednoczesnie Ti-okresowa i
T,-okresowa, przy czym % ¢ Q. Wykazaé, ze wowcezas [ jest funkcja stata.

Zadanie 2. Niech f : R — R bedzie funkcja ciagta, a z, ciagiem ograniczonym. Wykazac
nieréwnosci

liminf f () < f(lim inf 2, )
limsup f(z,) > f(limsupz,)

i poda¢ przyktad, ze moga by¢ one ostre.

Zadanie 3. Dla f : R - R, 2o € Ri 6 > 0 definiujemy
wy (o, 0) = sup {|f(z) — f(zo)| : © € R, |x — xo| < 4}.

Wykazaé, ze f jest ciggla w z¢ wtedy i tylko wtedy, gdy 5111(% wy(zg,0) = 0.

Zadanie 4. Niech f : [0,400) — R bedzie funkcja ciagta, ktéra nie jest ograniczona z gory
ani z dotu. Wykazac, ze f przyjmuje kazdg wartos¢ x € R nieskonczenie wiele razy.

Zadanie 5. Niech f : [0,1] — [0,1] bedzie funkcja ciagta. Wykaza¢, ze f posiada punkt
staly, tj. istnieje takie zo € [0, 1], ze f(zo) = zo.

Zadanie 6. Niech f : [—1,1] — (0, 1] bedzie funkcja ciagla. Wykazaé, ze réwnanie f(z) = x4
posiada co najmniej dwa rozwigzania.



