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Zadania nalezy rozwiaza¢ pisemnie i oddaé¢ na ¢éwiczeniach (lub wystaé¢ mailem na adres
michal kotowskil@gmail.com) do piatku 28 pazdziernika.

Zadanie 1. Niech H, = 1 + % + ...+ % Udowodni¢, ze liczba H, nie jest catkowita dla
zadnego n > 2.

Zadanie 2. Zalézmy, ze A C R jest niepustym i ograniczonym z dotu zbiorem o tej wtasnosci,
ze dla kazdego a € A istnieje b € A takie, ze b < § + 1. Udowodni¢, ze inf A < 2.

Zadanie 3. Wyznaczy¢ kres dolny i kres gérny zbioru:

A:{1+1+1:k,l,m€N}
kKl m

Rozstrzygnadé, czy kresy te sa osiagane w zbiorze A.
Zadanie 4. Udowodnic¢, ze liczba v/n? + 3n jest niewymierna dla kazdego naturalnego n > 2.

Zadanie 5. Dla liczby rzeczywistej o okreslamy ciag:
S(e) = (lal, [2a], [3a],.. )
(a) Udowodni¢, ze jesli a, B € R1a # 3, to S(a) # S(B).

(b) Udowodnié¢, ze kazda liczba naturalna wystapi w doktadnie jednym z ciaggéw S(v/2) lub
S(2 4 +/2) (ale nie w obu naraz). Dla ilustracji:

S(vV2) = (1,2,4,5,7,8,9,11,12,14,15,16,18,19,21,22,24, . . )
S(24++/2) = (3,6,10,13,17,20,23,27,...)

Wskazéwka: dla ustalonego n policzy¢, ile w kazdym z ciagdéw jest réznych wyrazéw nie
wiekszych niz n.



