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Zadania nalezy rozwiaza¢ pisemnie i oddaé¢ na ¢éwiczeniach (lub wystaé¢ mailem na adres
michal kotowskil@gmail.com) do wtorku 11 kwietnia.

Zadanie 1. Funkcja f: R — R jest rézniczkowalna w zerze, przy czym f’(0) # 0. Zalbézmy,
ze istnieja stale a,b € R takie, ze 0 # |a| # 1 oraz f(azx) = bf(x) dla kazdego = € R.
Wykazaé, ze f jest postaci f(x) = cx dla pewnej stalej ¢ € R.

Zadanie 2. Rozwina¢ funkcje x +— arcsinz w szereg Maclaurina. Wykazac, ze szereg ten
jest zbiezny i przedstawia dana funkcje dla |x| < 1.

Zadanie 3. Wyznaczy¢ maksimum globalne funkeji f: (0,00) — R okreslonej wzorem:

x
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Nastepnie korzystajac z tego obliczenia wykazac, ze dla dowolnych liczb dodatnich z4, ..., x,
zachodzi nier6wnos¢:
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Zadanie 4. Okreslmy f,: [0,7] — R wzorem f,(z) = (sinz)" dla n € N. Na jakich prze-
dziatach I C [0, 7] ciag funkcyjny (f,,) jest zbiezny jednostajnie do swojej funkcji granicznej?

Zadanie 5. Okreslmy f,: R — R wzorem f,(z) = nzsin L Wyznaczy¢ funkcje graniczna
n

ciagu (f,). Rozstrzygnaé, czy ciag ten jest zbiezny jednostajnie:
(a) na przedziale postaci [0, al], gdzie a > 0,
(b) na pétprostej [0, 00),

(c) na calej prostej R.



