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Zadania nalezy rozwiaza¢ pisemnie i oddaé¢ na ¢wiczeniach (lub wystaé¢ mailem na adres
michal. kotowskil@gmail.com) do wtorku 21 marca.

Zadanie 1. Zalézmy, ze f: (0,00) — (0,00) jest funkcja jednostajnie ciagta. Czy wynika

stad, ze:
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jest liczbag skonczong?

Zadanie 2. Niech k£ € N bedzie liczba nieparzysta, k < 2017. W zaleznosci od parametru
¢ € R zbada¢ liczbe dodatnich miejsc zerowych funkcji f(z) = 22°1" + 2% + .

Zadanie 3. Zalézmy, ze I jest przedziatem otwartym zawierajacym 0, a funkcja f: I — R
jest rézniczkowalna oraz f(0) = 0. Obliczy¢:
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Zadanie 4. Funkcja f: [0,00) — R okreslona jest wzorem:
Flt) =2+ at + Vi,

gdzie o« > 0 jest parametrem. Niech g: [0,00) — R bedzie najwieksza funkcja wypukta
speliajaca warunek g(t) < f(t) dla t > 0 (tj. taka funkcja wypukla, ze dla kazdej innej
funkcji wypuklej h: [0,00) — R spetiajacej h(t) < f(t) dla t > 0 mamy h(t) < g(t) dla
t > 0). Udowodni¢, ze istnieje takie a > 0, niezalezne od parametru a, ze f(a) = g(a).

Zadanie 5. Niech f: [0,1] — [0,1] bedzie funkcja ciagla spelniajaca warunki f(0) = 0 i
f(1) = 11 zatézmy, ze pochodna lewostronna f’ (z) istnieje w kazdym punkcie = € (0,1).
Wykazaé, ze istnieje takie zo € (0,1), ze f’ (xg) > 1.



