Analiza Matematyczna 1.2, semestr letni 2016/2017 -
zadania domowe, seria 10

Michat Kotowski
8 czerwca 2017

Zadania nalezy rozwiaza¢ pisemnie i oddaé¢ na éwiczeniach (lub wystaé¢ mailem na adres
michal. kotowskil@gmail.com) do wtorku 13 czerweca.

Zadanie 1. Zbadac, dla jakich wartosci wyktadnika ¢ € R catka niewtasciwa jest zbiezna:
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Zadanie 2. Niech f: [0,00) — [0, 00) bedzie funkcja malejaca taka, ze:

f(z)dr < o0

Wykazaé, ze:
dim z f () =0

Poda¢ przyktad wskazujacy, ze powyzsza granica moze by¢ réwna 0 takze w sytuacji, gdy
catka z f jest rozbiezna.

Zadanie 3. Niech f: [0,00] — R bedzie funkcja ciagla o wartosciach dodatnich. Wykazad,
ze dla kazdego x > 0 prawdziwa jest nierownos¢:

(/thf(t) dt) (if(t) dt) > (itf(t) dt)2

Wskazowka: zrézniczkowaé obie strony wzgledem .
Zadanie 4. Podaé przyklad funkcji f: (0,1) — R takiej, ze f jest $cisle malejaca oraz:
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ale catka [ f(x)dx jest rozbiezna.
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