Wybrane zagadnienia teorii grafow — seria 3
skojarzenia, cze$¢ 2, 01.03.2010-22.03.2010

Zadanie 1. Klase klee—grafow definiujemy nastepujaco: K4 to klee—graf i jedli G jest
klee—grafem, i G’ otrzymamy z G poprzez zamiang wierzchotka w trojkat, to G’ tez jest
klee—grafem. Klee—grafy sa grafami kubicznymi bez mostéw. Pokaz, ze istnieje taka stata
¢>1, ze jesli G jest klee—grafem, to ma on co najmniej ¢!V (&) doskonalych skojarzen.

Rysunek 1: Zamiana wierzchotka w trojkat w grafie kubicznym.

Zadanie 2. Podaj przyklad grafu kubicznego bez mostéw, w ktérym nie istniejg trzy
parami rozlaczne doskonale skojarzenia (tj., pokaz, ze w hipotezie Berge—Fulkersona
rzeczywiscie potrzeba sze$ciu skojarzen).

Zadanie 3. Niech G = (V,W, E) bedzie grafem dwudzielnym. Zal6zmy, ze G istnieje
doskonale skojarzenie. Niech k£ > 1 i niech kazdy wierzcholek w V' ma stopien co najmniej
k. Pokaz, ze G ma co najmniej k! doskonalych skojarzen.



