Wybrane zagadnienia teorii grafow — seria 2
skojarzenia, cze$¢ 1, 15.02.2010-15.03.2010

Zadanie 1. Kwadrat tacinski to taka macierz n X n, ze w kazdym wierszu i w kazdej
kolumnie kazda z liczb {1,2,...,n} pojawia si¢ dokladnie raz. Ja$ narysowal pusta
magcierz n X n, po czym wypelnil pierwsze k wierszy macierzy liczbami od 1 do n tak,
by w kazdym wierszu kazda liczba pojawiala si¢ dokladnie raz, a w kazdej kolumnie co
najwyzej raz. Pokaz, ze Jas moze dopelni¢ macierz do kompletnego kwadratu tacinskiego.

Zadanie 2. Pokryciem krawedziowym grafu G nazwiemy taki zbior krawedzi A, ze kazdy
wierzcholek G jest konicem jakiej$ krawedzi z A. Niech G bedzie grafem bez wierzchot-
kéw izolowanych, M — najliczniejszym skojarzeniem w G, za§ A — najmniej licznym
pokryciem krawedziowym G. Pokaz, ze |A| + | M| = |V(G)|.

Zadanie 3. Niech G bedzie grafem k—spdéjnym, zas M — najliczniejszym skojarzeniem
w G. Pokaz, ze jesli |[M| < |[V(G)|/2 — 1, to |[M| > k oraz w G istnieje pokrycie wierz-
chotkowe rozmiaru 2| M| — k.



