ZADANIA Z ALGEBRY LINIOWEJ

1. Znajdz rozwiagzanie ogélne nastepujacych uktadéw réwnan:

ry 4+ 3z 4+ x3 + dxy = 2

201 + Txo 4+ 923 4+ 224 = 4

4.%1 —|— 13%2 —|— 11.@3 —|— 12.%4 = 8
6$1 + 45(32 -+ 5563 -+ 21’4 + 31‘5 = 1
3r1 + 222 4+ 4dxs + x4 + 225 = 3
3rv1 + 2x9 — 2x3 + x4 = -7
9581 + GIQ + I3 + 31’4 + 21‘5 = 2

2. Dla jakich wartosci parametru s nastepujacy uktad réwnan jest niesprzeczny?

1 —f- 2.’172 —I— 21‘3 —|— 31‘4 = 2
3r1 + bxo + 4dx3 + 8xry = T
r1 + 3z + 4dxs + 4dxy = s

3. Wyznaczy¢ wspolezynniki wielomianu w(x) najnizszego stopnia, ktory speilnia warunki
w(0) = -1, w(l) =1, w(2) =0, w(-2) = 1.

4. Zbadaé, dla jakich wartosci parametru ¢ wektor (1, 1,¢) jest kombinacja liniowa wektoréw
(2,1,3), (1,2,4), (3,0,2), (2,-2,-2).

5. Wyznaczy¢ wymiar podprzestrzeni lin((1,2,0,1),(2,1,3,3),(0,—3,3,1),(3,4,3,4)) C R%.

6. Znalezé baze podprzestrzeni V C R* opisanej ukladem réwnan:

21‘1 — T2 + T3 — Ty = 0
r1 + 2wy + x3 + 2w4 = 0
3tx17 + x» + 223 4+ x4 = 0

7. Opisaé¢ podprzestrzen W = lin((1,2,1,3),(2,5,2,7),(1,3,1,4)) C R* za pomoca ukladu
réwnan liniowych.

8. Znalezé wspélrzedne wektora w = (1,8,10,10) w bazie v; = (1,2,3,1), vy = (2,1,3,3),
vs = (=1,1,0,-1), vy = (0,0,1,2).

9. Wyznaczyé¢ wzér przeksztatcenia liniowego ¢ : R? — R%, ktére spetnia warunki ¢(5,1) =
(2,5,1,1), (1,0) = (3,4,2,2).
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Niech przeksztalcenie liniowe ¢ : R? — R? bedzie dane wzorem

o(r1,x9,23) = (1 — 2 + 423, —371 + 8x3).
Znalezé macierz M ()5, jesli A = {(3,4,1),(2,3,1),(5,1,1)} and B = {(3,1),(2,1)}.
Rozwazmy trzy bazy na plaszezyznie R?: A = {(2,1),(1,1)}, B = {(1,3),(0,1)}, C =

{(0,1),(1,4)}. Znalezé M(gp)ﬁ, jesli wiadomo, ze M(ga)il = [é Z .

Zalézmy, ze M(gp)ﬁ = B i} oraz M(Q/))fz4 = {:; :i}, gdzie A, B, C sa bazami

z zadania 11. Wyznaczyé M (¢ o ¢)5 oraz M (¢ o ¢)3.

Wyznaczy¢ macierze odwrotne do nastepujacych macierzy:

3 1 6 7
-1 3 1 1 2 4
2 =5’ 2 0 5 3
1 0 2 1
Obliczyé¢ wyznaczniki macierzy A- B, A — 2B, A%, A% - B~2, jedli
6 1 0 4 0 0 0 2
2 0 00 0 0 1 2
A= 7 0 0 1}’ B= 0 5 6 6
6 0 1 0 1 5 9 7

Dla kazdego z ponizszych pezksztalcen liniowych znalezé wartosci wiasne oraz bazy odpo-
wiadajacych im podprzestrzeni wiasnych:

o(x1,22) = (X1 —x2, 21+322), Y(x1,22,x3,74) = (221 +4x2, 5x1 4322, x3+24, 33 —24).

Dla nastepujacych macierzy A zbadaé, czy istnieje macierz C taka, ze C~ ! AC jest macierza

diagonalna.:
1 2 0 -3 1 1
[_} ;}, [_éll ﬂ, 2 =2 0f, 0 1 2
0 0 -3 0 2 -2

Dla nastepujacych macierzy A obliczyé A2910:

b )



