Seria 3. Zbieznos$é miar

. Niech X; beda niezalezne o tym samy rozkltadzie jednostajnym na odcinku [a, ], b < co. Czy ciag
Y, = max(Xj, ..., X;,) jest stabo zbiezny?

. Pokaz, ze jesli u, A i, to istnieje model przestrzeni probabilistycznej (£2, F,P) oraz zmienne
losowe X,,, X takie, ze X,, ma rozkltad pu, dla kazdego n, zmienna X ma rozklad p nadto zmienne
X, zbiegaja prawie na pewno do zmiennej X.

. Wykaz, ze jesli X,, % X, to E|X| < liminf,,_,e0 B| X)-

. Pokaz, ze jesli zmienne X, s jednostajnie catkowalne nadto X, 4 X , to X ma wartos¢ oczekiwana
iliminf, . EX, = EX.

. Niech zmienna X bedzie ograniczona nadto niech zmienne X,, maja wszystkie momenty. Pokaz,
ze jesli EX] — EX" dla kazdego r =1,2,..., to X, 4 X.

. Pokaz, ze jesli X,, 2 X oraz SUD,, o B| X, |PT¢ < 00, dla pewnego p > 0ice > 0, to E|X|P < oo
oraz lim,,,, E| X, |? = E|X|P



