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Seria 2. Zbieznos$é miar

. Udowodnij, ze z faktu iz u, A p nie wynika, ze lim,,_, oo pn(B) = p(B) dla kazdego B € B(R).

Pokaz, 7e jesli X, % X, Y, % ¢, to Xn + Ve % X +c.

Pokaz, ze jesli ciag funkcji (f,,) zbiega jednostajnie do f- funkcji ciaglej ograniczonej nadto i, A 1,
to lim, o0 Nn(fn) = limy, f fndpt, = f fdp = M(f)

Pokaz, 7e 7 faktu iz X, % X, YV, % YV nie wynika, ze X, +Y, % X +Y. Pokaz, 7e implikacja jest
prawdziwa w sytuacji gdy rodziny zmiennych (X, ), X, (Y3,),Y sa niezalezne.

Pokaz, ze jesli dla kazdego n zmienne X,,,Y,, sa niezalezne, nadto (X,,,Y,,) zbiega stabo do zmiennej
(X,Y), to zmienne X i Y sg niezalezne nadto dla dowolnej funkcji ciagltej f : R? — R zachodzi
f(Xn,Y,) — f(X,Y). W zadaniu wystarczy, ze zbior punktow nieciagtosci f ma miare zero
wzgledem rozktadu wektora (X,Y).

Niech X, 4 X oraz lim, o t, = t, gdzie punkt ¢ jest punktem ciaglosci dystrybuanty Flx.
Udowodnij, ze lim, o Fx, (t,) = Fx (t).

Pokaz, 7e jesli X,, % X, Y, % ¢, to X, Y, % cX.

Udowodnij, ze jesli X,,Y, 4 X, Y, KA 0, f jest rozniczkowalne w zerze, to X, (f(Y,,) — f(0)) A
f(0)X.

Wykaz twierdzenie Diniego. Pokaz, ze jesli ciag dystrybuant (F},) zbiega punktowo do dystrybuanty
ciggtej F', to zbieznosé ta jest jednostajna.

Metryka Levy’ego. Pokaz, ze miedzy dystrybuantami mozna okreslié nastepujaca metryke
d(F,G) =inf{p > 0: Gz —¢) —p < Fr) <Gz +¢) + ¢}

Udowodnij, ze F, A F wtedy i tyko wtedy, gdy lim,, o d(F,,, F') = 0.

Niech (X,,) bedzie ciagiem niezaleznych zmiennych losowych o rozkladzie jednostajuym (0, 1),
nadto Y;, = nmin(Xy, ..., X,,). Znajdz stabg granice ciagu (Y;,).



