Seria 5. Podprzestrzenie liniowe

. Wykaz, ze kazda skoriczenie wymiarowa podprzestrzen przestrzeni unormowanej jest domknieta.
. Zalozmy, ze G C F sa dwoma o-cialami podzbiorow X, a p miara na (X, F). Wykaz, ze:

(a) M = Ly(X,G, u) jest domknieta podprzestrzenia Lo(X, F, p).

(b) [4 Prufdp= [, fdu dla dowolnego A [ G takiego, ze p(A) < oo oraz f € Lao(X, F, ).

(¢) Pas jest nieujemny, Pyrf > 0, p-p.n., jesli f > 0, p-p.n.

. Znajdz ortogonalizacje ciagu wektorow 1,¢,t% w L2[—1,1].

. Znajdz wielomian stopnia 2 taki, ze fil [t* — w(t)|? jest najmniejsza.

. Wykaz, ze uklad Rademachera f,, = sgn(sin(2"7x)), n = 1,2,... jest ukladem ortogonalnym
L?[0,1]. Czy jest to uktad zupetny?

. Niech P,, bedzie uktadem wielomiandéw Legendre’a

1 a»

=——— (P -1D", tel-1,1 > 0.
Q"n!dt"( )% tel-L1, n>0

P,(t)

(a) Wykaz, ze P, jest ukladem ortogonalnym w L?[—1,1]. Jak go trzeba znormalizowaé¢ by byt
ortonormalny?

(b) Czy to jest uktad zupelny?
. Niech L,, bedzie uktadem wielomianéw Laguerre’a

Lt—ltﬁtn_t t>0 >0
n()_n'e dtn( € )a = ’ n/ .

a vkaz, ze L,, jest ukiadem ortogonalnym w ,e~ . Uzy jest to ukiad ortonormalny.
Wykaz, ze L, j ktad 1 L?(R,,etdt). Czy j ktad 1
(b) Czy to jest uktad zupelny.

. Niech H,, bedzie ukladem wielomianéw Hermite’a

1" 25 dY 2
Ln(t) = (\/T%et /26%7(6 /2 n>0.

(a) Wykaz, ze H,, jest uktadem ortonormalnym w L?(R, \/%e’tZ/th).

(b) Czy to jest uktad zupelny.



