Seria 3. Przeksztalcenia liniowe

. Oblicz norme id : lg — lf} dla1l < p,q< 0.
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. Okreslamy T : 1y — ¢ wzorem T(x), =Y .~ x;. Wykaz ze T jest ciagle i oblicz jego norme.

. Znajdz norme przeksztaalcenia f(z) — zf(z) z Ly[—1,1] w Li[—1,1], 1 < p < oo.

. Niech g € Loo(X, ) wykaz, ze przeskztalcenie T' dane wzorem T'f(x) := g(z)f(z) jest ciaglym
operatorem na L, (X, u). Ile wynosi jego norma?

. Niech Tf(x) = fox f(y)dy, wykaz, ze T jest ciaglym przeksztalceniem z L,[0,1] w L4[0,1] dla
dowolnych 1 < p, g < oo.

. Wykaz, ze o(f) = f01/2 f(z)dz — f11/2 f(z)dz jest ciaglym funkcjonalem na C[0,1] i policz jego
norme.

. Niech X := {f € C[0,1] : f(t) =2f(1—¢),t € [0,1/2]}. Czy X z norma supremum jest przestrzenia
Banacha? Udowdnij, ze nastepujace funkcjonaly saciaglte na X i policz ich normy:



