
Zadania przygotowawcze z RP2.

Zad 1. Niech X1, X2, ... b¦dzie ci¡giem niezale»nych zmiennych losowych o rozkªadzie Cauchy'ego z

parametrem a > 0 to znaczy maj¡cym g¦sto±¢

g(x) =
a

π(x2 + a2)
.

Udowodnij, »e ci¡g zmiennych
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1
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jest zbie»ny do zmiennej 1/Z, gdzie Z ma rozkªad wykªadniczy z pewnym parametrem.

Zad 2. Korzystaj¡c z CLT wyznaczy¢ granic¦
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Zad 3. Niech X b¦dzie zmienn¡ losow¡ o rozkªadzie jednostajnym U(−1, 1). Rozstrzygn¡¢ czy istnieje

zmienna losowa Y niezale»na od X taka, »e X + Y i 2Y maj¡ takie same rozkªady.

Zad 4. Niech Fn b¦dzie �ltracj¡ , za± Xn ci¡giem zmiennych adaptowalnych do tej �ltracji. Rozstrzy-

gn¡¢, które z poni»szych zmiennych s¡ momentami zatrzymani':

1. τ1 := inf{n : Xn < 0};

2. τ2 := inf{n : X1 + X2 + ... + Xn > 1};

3. τ3 := inf{n : Xn > Xn−1};

4. τ4 := inf{n : Xn = Xn+1}.

Zad 5. Student X jeden z pi¦tnastu zdaj¡cych egzamin, zna odpowiedzi na 10 pyta« z 30, które s¡

wylosowywane prze kolejno zdaj¡cych studentów i które nie s¡ powtórnie u»ywane. Student X wie

jakie pytania s¡ zostaªy juz wylosowane. Jaka jest optymalna strategia (w którym momencie wej±¢ na

egzamin)

Zad 6. Rzucamy kostk¡ tak dªugo a» pojawi si¦ 16 lub 66. Jakie jest prawdopodobie«stwo, »e ci¡g 16
pojawi si¦ przed 66? Jaka jest ±rednia dªugo±¢ czasu trwanie zabawy (liczba rzutów)?
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