Zadania z RP2. Seria 9. Momenty zatrzymania.

Zad 1. Niech 7 bedzie momentem zatrzymania. Czy wynika stad, Ze momentem zatrzymania jest a)
7+1,b)7—1,¢) 72?7
Zad 2. Udowodnié, ze T = s jest moment zatrzymania wzgledem dowolne;j filtracji.

Zad 3. Niech 11,7 beda moemntami zatrzymania. Udowodnié¢, ze 71 A 72, 71 V 72 sa momentami za-
trzymania.

Zad 4. Niech (X;) bedzie ciagiem niezaleznych zmiennych losowych o rozkladzie U[0,1]. Niech
T=inf{n: Xi + ...+ X, > 1}. Wyznaczy¢ Er.

Zad 5. Udowodnié, ze F. jest o-ciatem; jesli 7 = ¢, to F = Fy.

Zad 6. Wykazac, ze jesli A € F, wtedy i tylko wtedy, gdy A € F i dla kazdego t € T mamy {T =
t} N A € F;. Niech 7 i 0 beda momentami zatrzymania. Wykazac, ze kazde

{r<o}, {r>0}, {t<0}, {r=0}, {r=0}

Zad 7. Udowodni¢, ze jesli m < m, to Fry C Frpy.

Zad 8. Poda¢ przyktad na to, ze F, C F,,.

Zad 9. Niech (X,,) bedzie ciagiem zmiennych Bernouliego, 7 = inf{n : S,, = 1}. Pokaz, ze ET = cc.
Zad 10. Rzucamy kostka tak dlugo az wyrzucimy wszystkie oczka. Znalezé warto$é érednig sumy

wyrzuconych oczek.



