
Zadania z RP2. Seria 9. Momenty zatrzymania.

Zad 1. Niech τ b¦dzie momentem zatrzymania. Czy wynika st¡d, »e momentem zatrzymania jest a)

τ + 1, b) τ − 1, c) τ2?

Zad 2. Udowodni¢, »e τ ≡ s jest moment zatrzymania wzgl¦dem dowolnej �ltracji.

Zad 3. Niech τ1, τ2 b¦d¡ moemntami zatrzymania. Udowodni¢, »e τ1 ∧ τ2, τ1 ∨ τ2 s¡ momentami za-

trzymania.

Zad 4. Niech (Xi) b¦dzie ci¡giem niezale»nych zmiennych losowych o rozkªadzie U [0, 1]. Niech

τ = inf{n : X1 + ... + Xn > 1}. Wyznaczy¢ Eτ .

Zad 5. Udowodni¢, »e Fτ jest σ-ciaªem; je±li τ = t, to Fτ = Ft.

Zad 6. Wykaza¢, »e je±li A ∈ Fτ wtedy i tylko wtedy, gdy A ∈ F i dla ka»dego t ∈ T mamy {τ =
t} ∩A ∈ Ft. Niech τ i σ b¦d¡ momentami zatrzymania. Wykaza¢, »e ka»de

{τ < σ}, {τ > σ}, {τ 6 σ}, {τ > σ}, {τ = σ}.

Zad 7. Udowodni¢, »e je±li τ1 6 τ2, to Fτ1 ⊂ Fτ2 .

Zad 8. Poda¢ przykªad na to, »e Fτ1 ⊂ Fτ2 .

Zad 9. Niech (Xn) b¦dzie ci¡giem zmiennych Bernouliego, τ = inf{n : Sn = 1}. Poka», »e Eτ = ∞.

Zad 10. Rzucamy kostk¡ tak dªugo a» wyrzucimy wszystkie oczka. Znale¹¢ warto±¢ ±redni¡ sumy

wyrzuconych oczek.
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