
Zadania z PS2. Seria 5. Proces wariacji kwadratowej.

Zad. 1 Niech M ∈ M2,c, a 〈M〉 b¦dzie procesem rosn¡cym takim, »e 〈M〉0 = 0, M2 − 〈M〉 jest

martyngaªem. Wówczas

1. 〈M〉 jest jednoznacznie wyznaczony;

2. dla dowolnego τ 〈Mτ 〉 = 〈M〉τ

Zad. 2 Niech Ak ∈ Fk, n, k = 1, 2, ..., Ak ↗ Ω, 1Ak
ξn jest zbie»ny wedªug prawdopodobie«stwa.

Wówczas (ξn) musi by¢ zbie»ny wedªu prawdopodobie«stwa.

Zad. 3 Niech ξn > 0 b¦d¡ zmiennymi losowymi takimi, »e ξn
P→ ξ, Eξn = Eξ. Poka», »e ξn → ξ w

L1(Ω).

Zad. 4 Niech M,M ′ ∈M2,c, M0 = 0 = M ′
0. Udowodnij, »e

E|Vn(M, t)− Vn(M ′, t)| 6 ‖M −M ′‖2 + 2‖M‖‖M −M ′‖

Zad. 5Niech M ∈M2,c, X ∈ Λ2
T (M), τ -moment zatrzymania. Poka», »e X ∈ Λ2

T (Mτ ) (tzn.
∫ t

0
X2

s d〈Mτ 〉 <

∞ p.n.) oraz ∫
XdMτ = (

∫
XdM)τ .
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