
Zadania z RP2. Seria 13. Twierdzenie Girsanowa.

Zad 1. Niech µ b¦dzie miar¡ Wienera na C[0, 1]. Dla dowolnego h ∈ C[0, 1] de�niujemy µh(·) = µ(·+h).
Pokaza¢, »e je±li h(t) =

∫ t

0
g(s)ds dla pewnego g ∈ L2[0, 1], to µh jest aboslutnie ci¡gªa wg. µ i znale¹¢

g¦sto±¢.

Zad ∗. Je±li h ∈ C[0, 1] nie ma postaci z Zad 1., to µh i µ s¡ singularne wzajemnie.

Zad 2. (Caªka Stratonowicza). Niech Z = Z0 + M + A, Y = Y0 + N + B -ci¡gªe semimartyngaªy,

M,N ∈M2,c
loc, A,B ∈ V. De�niujemy∫ t

0

Ys ◦ dZs =
∫ t

0

YsdZs +
1
2
〈M,N〉.

Udowodnij, »e je±li f : R → R jest klasy C3, to

f(Zt) = f(Z0) +
∫ t

0

f ′(Zs) ◦ dZs.

Zad 3. Niech Y,Z b¦d¡ jak wy»ej. Pokaza¢, »e je±li dla ka»dego ci¡gu podziaªów normalnych

0 = t0,n < t1,n < ... < tmn,n = t, lim
n→∞

max
j

(tj+1,n − tj,n) = 0.

Poka», »e
mn−1∑
j=0

1
2
(Ytj,n

+ Ytj+1,n
)(Ztj+1,n

− Ztj,n
) →

∫ t

0

Y ◦ dZs.

Zad 4. Poka», »e je±li P jest rozwi¡zaniem problemu martyngaªowego (x, a, b), to

Nt = Zt − x−
∫ t

0

b(s, Zs)ds

jest martyngaªem takim, »e

〈N〉t =
∫ t

0

a(s, Zs)ds.
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