Analiza matematyczna dla ekonomistéw, éwiczenia drugie, 2005/2006

1. Wykazaé, ze ciag (an) jest zbiezny do 0 wtedy i tylko wtedy, gdy ciag (|a,|) jest zbiezny do 0.

2. Wykazaé, ze ciag zbiezny (do granicy skoriczonej) jest ograniczony.

3. Wykazaé, ze iloczyn (anb,) ciagu (a,) zbieznego do 0 i ciagu ograniczonego (b,) jest ciagiem zbieznym do
liczby 0.

4. Wykazaé, ze dla n > 1000000 zachodzi nieréwnosé /2 < 1.000001 .

5. Wykazac¢, ze dla dostatecznie duzych liczb naturalnych n zachodza nieréwnosci: n! > 1000000™ oraz
1.000001™ > nt000000 W obu przypadkach sprawdzié, ze dla n = 2,3,4,5 zachodzi nieréwno$¢ przeciwna i
wskazaé liczbe ng (nie szukaé najmniejszej!) taka, ze dla n > ng zachodza nieréwnosci wypisane w pierwszym
zdaniu.

6. Obliczy¢ granice ciagu (ay), o ile istnieje, jesli a, =
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7. Czy z tego, ze
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a. lim a, < lim b, wynika, ze dla dostatecznie duzych liczb naturalnych n zachodzi nieréwnosé¢ a,, < b, ?

n—oo n—oo
b. lim a, < lim b, wynika, ze dla dostatecznie duzych liczb naturalnych n zachodzi nieréwno$¢ a,, < b, ?
n—oo n—oo

a n
8. Zalézmy, ze lim a, = g. Wykaza¢, ze lim (1 + —n) = e9. Nalezy tu skorzystaé z twierdzenia, ktére pojawi
n—oo n

n—oo

sie na wykladzie: nh—{r;o (1 + %)" = €9 oraz jesli nh—>n<’>lo nay, =0, to nan;o (1+a,)" =1.

9. Poda¢ przyktad dwéch ciagéw liczb dodatnich (a,,) oraz (b,), takich ze lim a, =0= lim b, oraz:

n—oo n—oo
: b _ : by _ : b, _ 2004
a. lim ay =1, b. lim a,» =0, c. lim a) = 555 -
n—oo n—oo n—oo

Klasowka z matematyki szkolnej
Pierwsza klasowka z matematyki szkolnej odbedzie si¢ na ¢wiczeniach z algebry 19 pazdziernika 2005 oczywiscie
tylko w tych grupach, ktére maja ¢wiczenia w Srode. Tematyka: zbiory, liczby rzeczywiste, indukcja i ciagi. W
ramach przygotowan mozna porobié¢ zadanka ze zbioru , Troche zadan powtérzeniowych z matematyki szkolnej dla

studentéw WNE” | w szczegdlnosci zawartosé tych rozdzialéw determinuje zakres klasowki dosy¢ dokladnie.



