Klaséwka z teorii mnogosci, 29 listopada 2001

Prosze rozwigzywaé zadania 1 1 2 w pierwszej kolejnosci. Zadanie trzecie jest
przeznaczone dla 0sob, ktore zrobig dwa poprzednie i bedq sie nudzic.

1. Funkcja F : P(N)" — P(N) jest okreslona warunkiem F(z) = |J{z(i) | i € N}.

(a) Czy F jest funkcja roznowartosciowa?

(b) Czy F jest na P(N)?

(c) Czy istnieje taki zbior A C N, ze E‘l({A}) jest zbiorem jednoelementowym?
)

(d) Czy istnieje taki zbior A C N, ze E‘l({A}) jest zbiorem czteroelementowym?

2. Ustalmy k € N — {0}. Okreslamy relacje ry,r C Z X Z w nastepujacy sposob:
(x,y) € rp  wtedy i tylko wtedy, gdy z iy sa parzyste i © —y jest podzielne przez k;
(x,y) er wtedy i tylko wtedy, gdy z i y sa nieparzyste oraz x -y > 0.

(a) Udowodni¢, ze relacja py = rp Ur jest relacja rownowaznosci.
(b) Czy istnieje takie x € Z, ze [z],, ma dokladnie k elementow?
(c) Ile elementoéw ma zbior ilorazowy Z/,,, gdy:

i k=47

ii. k=237

3. Zbior T C P(N) x N jest dobry, wtedy i tylko wtedy, gdy dla dowolnych a, x zachodzi
implikacja:

o Jesli (a,z) € T'i(b,x) €T, oraz a Cbtoa=0b.
Funkcja @ : {T'C P(N) x N | T jest dobry} — P(N)P™ jest okreslona tak:
O(T)(a) ={zeN|TFbBlan(bz)eT)}

(a) Czy ® jest na P(N)P?
(b) Czy istnieje takie T, ze

i, ®(T) = idpqy?

ii. ®(T) jest funkcja stata?

(c) Czy @ jest funkcja roznowartosciowa?



