Podstawy matematyki — praca domowa nr 1
Termin oddania: 17 pazdziernika 2011

1. Dla kazdego z ponizszych wynikail sprawd?Z, czy jest ono prawdziwe —
jesli tak, podaj dowdd, jedli nie — kontrprzyktad.
(a) AUCCBUC —-C—-BCC-— A4
(by AnCCBNC—-C-BCC-A.

2. Zaznacz na plaszczyznie zbior:

1 1 1
{(,0) |32z € ZAVu(fw — |2l = 5 = Jw—y| £ 5 ALz = < )}

Rozwiazania

la: Przyjmijmy A = {1,2,3}, B ={1,2}, C ={1,2,3}. Woéwczas AUC =
BUC=1{1,2,3},C-B={3},aleC—A=0,czyli C—~BZC— A

1b: Zalozmy, ze (ANC C BN C). Wezmy dowolny x nalezagcy do C' — B.
Pokazemy, ze nalezy on do C — A.

W tym celu wystarczy dowiesé, ze x nalezy do C i x nie nalezy do A.
Poniewaz x nalezy do C' — B, zatem z nalezy do C. Pozostaje pokazad,
ze = nie nalezy do A.

Zatézmy nie wprost, ze x nalezy do A. Wiemy, ze = nalezy do C, zatem
x nalezy do (AN C). Z zalozenia mozemy wywnioskowaé¢, ze x nalezy do
(BN C), wiec z nalezy do B i x nalezy do C. Skoro jednak x nalezy do
C — B, to z nie nalezy do B — sprzecznosc¢.

2: Zauwazmy, ze aby para (z,y) nalezala do wspomnianego zbioru, musi

naleze¢ do zbioru X, = {(z,y) |[Vw(lw—|z|| = 3 — lw—y| < FAlz—z| < 1)}
dla pewnego z € Z. Wtedy (z,y) spelnia warunek jw—y| < SA|z—z| <1}
dla wszystkich w o wlasnodci [w—|z|| = 5. Ale dla okreslonego z istnieja dwie

wartosci w, ktore spelniaja to réwnanie: wy = |2+ 3 1 wo = |2| — 3. Zatem
zbiér X, to przecigcie zbiorow X1 = {(z,y) | w1 —y| < A |z — | < 3}
i X0 ={(z,y) | lwa—y| < L Alz—2| < 3}. Zbiory te to kwadraty o boku 1
i §rodkach odpowiednio (z, |z| + 3) i (2,]2| — 1), a ich przeciecie to odcinek
stanowigcy goérny bok dolnego i dolny bok gbérnego z tych kwadratéw — patrz
rysunek 1.



Rysunek 1: Zadanie 2.



