Rozwiazania poszczegdlnych zadan prosze pisaé¢ na osobnych kartkach.

Wszystkie kartki nalezy podpisa¢ i podaé¢ numer grupy éwiczeniowej.

1.
(A) (15p.) Wyjasni¢, w jakich punktach funkcja f(z) = (Re z)?¢"” ma pochodng zespolona.

(B) (10p.) Niech f : U — C bedzie funkcja holomorficzng na zbiorze otwartym U C Ci f'(z) # 0
dla z € U. Wykazaé, ze funkcja g = (Ref)? +i(Imf)* nie jest holomorficzna.
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A2% (18p. ) Zmnalez¢ catke / . <_ _ _4> ds
[L,i+i¥3] \#2 %

/B) (10p.) Niech W(z) =ag+ a1z +... +a,2", ax € C i D= {z:|z|<r}. Pokazaé, ze

/ W (z) dz = 2mir* W'(0).
oD

| Wskazowka: Catkujac W (z) rozpatrzy¢ calki [, %, k # —1]

(Logz)? .
3 (2bp.) Znalez¢ catke / (k——% dg , gdzie v jést kawalkami liniowa parametryzacja
~ Z =2
lamanej zamknietej [wo, w1, wa, ws, wo] 0 wierzchotkach wy = 2, wy = —2+441, wy = $+4i, w3 = 5—3i

“raz

(A) gg=38F [B) sy=i (L) mp=1—1.

4. (25p.) Niech V= {re? : r >0, 6 € (-Z, %)} i niech f:V — C bedzie funkcja ciagla,

holomorficzna na V. Wykazac, ze jesli | f(z)|<ezp (|z|>) dla 2 € V oraz |f(2)|<1ldlazeV\V,

to wowcezas | f(z)|<1dlaze V.

| Wskazéwka: Dla dowolnego a > 0 rozpatrzy¢ funkcje Fo(z) = f(2) - exp (—az®), wykazaé, e

| Fu(2) <] f(2)] exp (—a | z|® cos §) oraz, dla dostatecznie duzych R, jesli |2[> R, to | Fu(z)|< 1

i skorzystaé¢ z zasady maksimum modulu |




