Lemat Higmana

Oznaczmy: x < y jesli stowo x jest podciggiem y, np. ab < aabb. Jest to czesciowy porzadek.

Lemat 1. [Lemat Higmana]
Jesli |X| < oo to to dla kazdego zbioru X C 3* zbior jego podstow minimalnych w sensie < jest
skoniczony.

Dowéd.
Przypusémy, ze teza jest falszywa. Wtedy istnieje nieskoriczony cigg stow x1, xo, .. spetniajacy
warunki:

1. w; € ¥* (niektore ze stéw w; moga nie naleze¢ do L)

2. 1<j — not (z; < z;) (zauwazmy, ze moze by¢ x; < ;).

Wybierzmy sposrod ciagoéw spetniajacych warunki 1-2 "minimalny” w sensie dlugosci, tzn. |z|
minimalne, jesli z; ustalone to |z2| minimalne itd.

Wybierzmy podciag nieskoniczony z;,, x;,.. wszystkich stow z tego ciagu zaczynajacych sie
na pewna taka sama litere a. Usunimy te litere z poczatku kazdego z tych sléw otrzymujac ciag
r, o, Wtedy clag @1, 22,. .., Ty 1,7, T}, T, ... spelnia te same warunki co poczatkowy

ciag i jest "mniejszy”, sprzecznosc.
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